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Aan elke eindige groep kan men twee verschillende al-

gebra’s associeren. De eerste is de verzameling van complexwaardige
functies op de groep. De groepsoperatie induceert dan een
covermenigvuldiging, zodat deze algebra een Hopf algebra wordt. Deze
Hopf algebra zal steeds commutatief zijn. Duaal hieraan kan men ook
de groepsalgebra beschouwen, wiens vermenigvuldiging de
groepsstructuur weerspiegelt. Deze Hopf algebra is steeds
cocommutatief.

Er bestaan echter ook Hopf algebra’s die niet noodzakelijk commutatief
of cocommutatief zijn, maar toch veel andere eigenschappen gemeen
hebben met bovenstaande voorbeelden. Zulke Hopf algebra’s worden
kwantumgroepen genoemd.

In het eerste deel van de thesis behandelen we een veralgemening van
algebraische kwantumgroepen, die werden ingevoerd door Van Daele.
Een belangrijke opmerking hierbij is dat onze objecten, de partiéle
algebraische kwantumgroepen geen Hopf algebra’s meer zijn. Dit komt
doordat we binnen ons kader ook willen kunnen werken met oneindige
groepoiden, in plaats van enkel met eindige groepen. We baseren ons
in dit deel regelmatig op de theorie van zwakke multiplier Hopf
algebra’s, zoals geintroduceerd door Van Daele en Wang.

De door ons ingevoerde partiéle algebraische kwantumgroepen zijn
hier immers voorbeelden van. In deze context construeren we ook de
notie van de Drinfeld double van een partiéle algebraische
kwantumgroep van compact type.

In het tweede deel van de thesis bestuderen we twee bijzondere types
coacties van Hopf algebra’s. Deze twee types zijn homogene en Galois
coacties. Als een Hopf algebra overeen komt met een groep,
correspondeert een coactie van deze Hopf algebra met een actie van
de groep. De twee bijzondere types komen dan overeen met
respectievelijk ergodische en vrije acties. We tonen aan dat

deze twee types coacties met elkaar in 1-op-1-verband staan, op
Morita equivalentie na. Ook gaan we dieper in op coacties die tegelijk
Galois en ‘bijna’ homogeen zijn.

De inhoud van deze PhD thesis is gebaseerd op artikels van De Commer
en Konings van 2020 en 2023.
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